EIl Controéle continu 3 — 1h20 Bases d’algébre ISTTA 2017-2018

Tous les documents sont interdits, ainsi que les calculatrices et téléphones portables.

Exercice 1. Inverser la matrice

de deux fagons :
1. en échelonnant la matrice-compagnon ;

2. en calculant la comatrice.

Exercice 2. Soit les matrices de My (R) suivantes :

9—m 0 -2 —6 L1 L1 L1 — 2L3
o 4dm -7 m 2—4m 6—12m B Lo B Lo B Lo
M= 4 0 —m -3 o L3 ’ N = Lg ’ P= L3
8 0 -2 -m—295 Ly Ly —2L3 Ly —2L3

1. Calculer det (V) en fonction de det (M).
2. Calculer det (P) en fonction de det (M).

3. Pour quelles valeurs réelles du paramétre m la matrice M est-elle inversible 7

Exercice 3. Soit B = (€1, €2, €3) la base canonique de R? et considérons I’application linéaire :

x 2z + 4z
FRSR [y] — |32—4y+122
z x —2y+ 52

1. Donner la matrice de f dans la base B.

2. On considére la famille B’ = (i, dg, U3) ou U] = —46€; + 36 + 263, Uy = —46; + €3,
U3 = 2€1 + €.
(a) Veérifier que la famille B’ est une base de R3.
(b) Calculer la matrice de passage Pp_,p de la base B a la base B'.

(c¢) En déduire la matrice de f dans la base B'.



